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Paul Erdds, uno de los mas prolificos, originales e influyentes matema-
ticos del siglo XX, murié en Varsovia el 20 de septiembre de 1996. Publi-
c6 mas de 1.500 articulos con mas de 500 colaboradores. Erdds poseia un
talento especial para proponer nuevos problemas. Para anadir mas aliciente
a sus ya interesantes problemas acostumbraba a ofrecer premios en metalico
por la resolucion de cada uno de ellos ([4],[5],(7]). Las cantidades podian
variar entre 1 dolar y 10.000 ddlares segiin su dificultad.

La revista Mathematica Japonica mantiene los premios para los innu-
merables problemas de Erdés que siguen sin estar resueltos [1].

La siguiente conjetura era una de sus favoritas.

CONJETURA

81 A es una sucesién de enteros positivos tal que ¥, 4 1/a = +co
entonces, para todo entero k, la sucesion A contiene una progresion arit-
mética de k términos.

Esta conjetura, que Erdds valoraba en 5.000 ddélares, ni siquiera se ha
logrado demostrar para el caso mas sencillo k = 3.
Sus consecuencias dardn una idea de su dificultad [2].

1. Es conocido que la suma de los inversos de los mimeros primos es
infinita. Entonces, si la conjetura fuese cierta, existirian progresiones
aritméticas de primos de tantos términos como se quisiera. Esto, sin
embargo, tampoco estd probado [9].

Ann mas dificil resulta encontrar progresiones aritméticas de primos
consecutivos. La de mayor longitud ha sido encontrada recientemente
(10 de marzo de 1998) y consta de 10 términos [3].
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2. En 1936 Erdés y Turdn [6] conjeturaron que si una sucesion de en-
teros positivos A tiene densidad positiva (A(x) > ex para todo @ y
para alguna constante ¢ > 0, donde A(z) es el mimero de enteros
de la sucesion que son < x) entonces A contiene progresiones arit-
méticas arbitrariamente largas. Szemerédi recibio 1.000 doélares de
Erdés cuando demostrd la conjetura en 1975 [8]. Fue la mayor can-
tidad pagada por uno de sus problemas y uno de los resultados mas
notables en la teoria de los mimeros. El teorema de Szemerédi seria
una consecuencia inmediata de la conjetura, debido a que la suma de
los inversos de una sucesién de densidad positiva es comparable con
la serie armodnica, cuya suma es infinita.
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