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SOBRE UNA CARACTERIZACION
DE LOS ESPACIOS RESOLUBLES

por

J. M. Sanz SerNa

Es sabido ([1] pag. 92) que un espacio topolégico X se llama resolu-
ble si existen en X dos subconjuntos complementarios densos por do-
quier. En esta nota caracterizamos tales espacios mediante el siguiente
teorema:

Teorema

Sea X un espacio topolégico. Es condicién necesaria y suficiente para
que X sea resoluble que para cada subconjunto cerrado F C X exista
un subconjunto H € X tal que F = Fr H.

Demostracién

Supongamos, en primer lugar, que se verifica la condicién dada.
En particular, debe existir un subconjunto Q C X, tal que

FrQ=0n(0=X

es decir, § = [—;—Q_ == X, por lo que Q y (O son densos por doquire
y X es resoluble.

Reciprocamente, supongamos que X es resoluble, siendo Q y (Q
subconjuntos de X densos por doquier. Si F € X es un cerrado arbi-
trario, vamos a comprobar que F es la frontera de:

H=FrFUFNQ) =(FrFUF)N(FrFUQ)=Fn(FrFUQ)

Calculemos primero H. Se verifica:

H=FrFU(FNQ)=FrFU(FNQ)=FrFU(FN Q)
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Ahora bien, si A es un abierto de un espacio topolégico X vy B € X

setieneque AN B2 ANB  ([1] pag. 7), luego al ser F abierto:

HOFrFU(FND) =FrFUF =F =T

__ Por otra parte, HC F y, por consiguiente, H € F = F, deduciéndose
H = F.

Calculemos seguidamente Cﬁ

CH=(FN(FrFUQ) = (FU ((FrF N (Q)=(FU (TrFa(Qy

Aplicando de nuevo el resultado citado con A = Fr F, B = (j0
se implica:

CHO CF U(CFrFN(Q) = (FUQFrF = (FU T/ 1 ~
~ QFNFrF) = X

Se sigue (H = X, y, finalmente,

FrH=HN{ c.q.d.
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