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Stone em [3] mostrou que téda algebra de Boole (B, A, V, ’, 1, 0)
¢ anel de Boole para as operagdes

z4+y=EAY)VIE Ay (1)
ry=zNy ()

e, reciprocamente, todo anel de Boole com unidade ¢ dlgebra de Boole,
com infimo e supremo dados por

TNy =2y 3)
tVy=as+y+az-y {4)

Em [1] apresentamos as mails gerais expressées para o infimo e o
supremo, que se podem definir em um anel de Boole, de modo a trans-
forma-lo em dlgebra de Boole. O objetivo do presente trabalho é justa-
mente obter as férmulas mversas, isto é, as mais gerais expressdes que
se podem definir em uma éi‘gebra de Boole, de modo & transforma-la
em anel de Boole.

Seja, entfio (B, A, V, ’, 1. 0) uma algebra de Boole e suponhamos
quer Py =flz,y)ex Qy = glz, y) sejam as mais gerais expressdes
que se podem definir em B, de modo que (B. 5. &) seja anel de Boole.

A func¢fio booleana f pode ser escrita (ver. p. ex. [2]) na forma

fz,y) = a + bz + ¢y + dzy (5)

onde a, b, ¢, d sfio constantesem B,eonders=r Aser +s={r A\ s)V
V (" A s). Nosso objetivo é calcular as constantes a, b, ¢, d.

No anel de Boole, x @ = = z para todo elemento x do anel. e se o
elemento z € B f6r tomado como zero do anel, devemos ter z P r =
ex Pz = z para todo z € B.

Como 0 @ 0 = z = @, resulta que a () pode ser escrita

flo, y) = z + bz + ¢y + dxy



— T

Mas, devemos ter

1Pl =z=z-+b+c+d (6)
z@Pz=z=12+4 bz + ¢z + dz (7)
2P0 =z + bz (8)
1Pz=1=2z+Db 4 cz + dz (9)
« z@Pl=1=12z+4+bz 4+ ¢+ dz (10)

Das (7) (8) e (9), vem b == 1, e das (7), (8) e (10) vem ¢ = 1, Final-
mente. se b = ¢ = 1, da (6) vem d = 0, ou seja

ztPHy=z+x+y
isto &,
2@Yy=EAADNVEAZAYINVNEANZAYNVEAZAY). (11)
Analogamente, a fungfo booleana ¢ @ y = g(z, y) pode ser escrita
9z, y) = a’ + b'w + 'y + d'zy,
onde a’, b’, ¢/, d’ s8o constantes em B. eonders =r A ser 4+ 8 =

= As)V I A3

Como no anel de Boole # ¢ ¢ = « para todo z do anel, temos
0®0 =0=a
1®1=1=a +b +¢ +d

e, portanto, a g(z, y) se escreve na forma
gz, y) =z Qy = bz + ¢’y + d'zy.
Além disso, devemos ter
1R®z=2z=0"0" 4+c¢z+dz
z®1 Z=2">bz +¢ + dz
0Rz=1z=1c2
z Rz =1z =>bz

I

donde resulta b’ = ¢’ = z e d’ = 1. Fntdo,

tQu=ay +xdz+y) =@ApVIZAEZVY. (12)

Em particular, fazendo-se z = 0 nas (11) e (12) obtém-se, respecti-
vamente, as (1) e (2).
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