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DEMOSTRACION DE UNA CONJETURA
SOBRE LA FORMULA
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Tomas J. Recio MuRiz

En el articulo «Una férmula de interés en Fisica de Particulas» (*)
se demuestra que

n
n
> (———l)i(_)ik=0,n>lc>0,
l

i=0

conjeturandose que dicha féormula no es validasi £ > n > 0. La demos-
tracion de esta conjetura en el contexto de la Aritmética es el fin de la
presente nota.

Siguiendo la nomenclatura del citado articulo, denotaremos
n
n
fin, ) = D (=1 ( )ik, nezy
. i keZyy U{0}
I =
obteniéndose la siguiente igualdad:
fln, kB 4 1) = n(f(n, k) — f(n — 1, k) ) , n e Z4+ —{1} 1]
keZiu{o}
cuya demostracion puede alli verse.
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SineZy — {1}, k € Z4+, podemos entonces escribir
fin,k + 1) =n(f(n, k) —fn—1,k))
fin,k) =n{f(n,k—1)—fn—1,k—1))

y, por tanto,

fin,k +1)—fln, k) =nlfn,k)—fln,k—1)—[f(n—1,k) —
—f(n_l;k_—l)]]9 .

0 méas brevemente
An,k+ 1) =n{An,k)—An—1,kK), 23

denotando
An,k)=fln,k)—fn,k—1)

Lema:

Para n, € Z+ y par, f(n,, k) es una funcién de kt € Z4 U {0}, que toma
valores positivos o cero, y creciente. Si n, € Z es impar, f(n, , k) toma
valores negativos o cero y es decreciente.

Demostracion:

Puede comprobarse trivialmente que

f(1,0) =0
fl, k) =—1,k>1

y, por tanto, el lema se verifica para n, = 1. Supongamos que el lema
se verifica para no impar. Veamos que entonces se verifica para n, + 1;
basta para ello demostrar que

A{ng + 1,k >0,keZy,
lo que resulta por induccién en k, dado que en [2]

A(n,, k)
es negativo.
Si suponemos que n, es par, el lema se demostraria andlogamente.

Corolario:

Sik >n>0,fn,k) #0.

Demeostracion:

Basta demostrar que f(k , k) £ 0, ¥V k€ Z4 lo que se sigue por in-
duccién en k, usando [1] en la forma

keZy—{1},f(k, k) =Fk{f(k,k—1)—fk—1,k—1)) =
= —kflk—1,k—1).
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