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SUMMARY

If T is an injective unilateral weighted shift operator which satisfies the con-
ditions: wy V1 and T (B(n) )™ <+ oo, we prove that T is conditionaly strictly
n>0

cyclic. A sufficient condition for T be strictly cyclic in terms of the weights
{ wn } is given

INTRODUCCION

En lo que sigue T denotard un operador desplazamiento unilateral pondera-
do e injectivo definido en un espacio de Hilbert X con base ortonormal
{ en} neN, por la relacién Tep, = wpep+,, siendo {Wn}neN una sucesién de
numeros estrictamente positivos. Supondremos que T estd representado en la
forma de un operador multiplicacién por z, T =M; en el espacio de Hilbert pon-
derado H2(B) con f(0) = 1, y B(n) = wo ... Wn_q, para n > 1. Si la sucesién
{ } decrece y converge a 1, y la serie 2 Bn) )2 <eo, el operador T no
siempre es estrictamente ciclico como queda probado en [2] y [3], donde se
dan ejemplos. En este trabajo daremos condiciones en términos de los pesos
{ Wn } , para que tales operadores sean estrictamente ciclicos.

Teorema 1. Sea T = M, en H?(B) y supongamos que se verifican las siguien-
tes condiciones

Wn+1 SWy , lim wp=1 1)
n> e

Z )<t @
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sup <+oo 3)

neN

B(2n)
B(n)

Entonces T es estrictamente ciclico.

Demostracion: Por ser {wp} decreciente y por la prop. 32, pdg. 96, [1], T
es estrictamente ciclico, si, y solo si, verifica la condicién

n B,
_— < o0 4
R i CHopmn) ) @
n B(n) 2 . .
SeaS,= 2 ( )?, para que se verifique (4) acotaremos inde-

k=0 = P(k) B(n-k)
pendientemente las sucesiones { S, n} y {32 n+1 } .
Para cada neN se verifica que

)2

n 1
2 _ 2 S —
)* = 2(8(2n)) Z ( B(K) B(2n-k)

B , 2an 1
Sn =) 2 ( gaars

y teniendo en cuenta que w;j = 1 para cada jeN, y que B(2n-k)? < f(n)* para
k=0,1,...,n, se sigue que

A(2n)

San <A

P I (BK)? )
k=0

Anilogamente para cada neN se verifica

2n+1 1
Sanes =DV 2 (e S )<
. (6)
B(2n+1) n -
' <2[ f(n+1) ] kgo (b))
Como f(2n+2) =W n+1f(2n+1), de (6) se sigue que
pem)]* 1, n .
Sane1 <z[ ﬁ(m])] G P\ @) ™

Por (1) se verifica que existe M > 0 tal que (Wzpn+1)~> <M, para todo neN.
Por (3) se verifica que existe L > 0 tal que para todo neN
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B(2n)
B -

De aqﬁf y de las expresiones (2), (5) y (7), la condicidén (4) se satisface y
con ello el resultado queda demostrado.

Corolario: Sea T =M, en H?(B) tal que verifique alguna de las condiciones
siguientes:

(i) B(n) =(n+1)%, neN, s > 1/2
(i) B(n) =(n+1)°1n(n+2), neN,n>1,s > 1/2

Entonces T es estrictamente ciclico.

Demostracion: En el caso (i) tenemos wy = (1 + )®, para neN, siendo

nt+l
claro que T satisface la hipétesis (1) y (2) del teor. 1. Ademas se verifica que

f(2n)/B(n) =(2n+1/n+1)* <2% , neN

) B(n+1) 1 In(n+3)
En el caso (ii) se tiene que wy, = B =(1+ K)S Tn(me2) para
n
1n(x+3)

n = 1. Sea la funcion de variable real f(x) =
fica que

m , definida en x 2 1. Se veri-

f'(x) =(1n(x+2)/x+3 — In(x+3)/x+2) (In(x+2))"? <0

De este modo la sucesién {wn } verifica la condicién (1) del teor. 1, ademads
como p =2s > 1, se verifica que

Z (Bm)?= T (m1)P(ln(n+2))? <+
nzli n=1

*y por tanto se verifica (2). Finalmente, tenemos que para cada neN

1n(2n+2)

panlBm) <2° — o

lo que prueba (3). Del teor. 1 se concluye el resultado.
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