SUR LA TRANSFORMEE DE LAPLACE-BOREL
par

AIMEE BAILLETTE

F. SUNYER BALAGUER a démontré un lemme ([1], p. 93) sur les
transformées de LAPLACE-BOREL des produits

A, ()= T (1—2—2) m=1,2 ...

n=m },2n

(4,) étant une suite croissante mesurable de nombres positifs.

F. SUNYER BALAGUER a posé la question (!) de savoir si ce lemme
peut s’étendre aux suites (4,) non mesurables. La réponse est affir-
mative. En apportant quelques modifications 4 la démonstration
faite dans [1], nous obtenons la proposition suivante:

PRrOPOSITION: Soit (4,) une suite croissante de nombres positifs,
de densité supérieure finie
——n
.

n—>00

Posons

ho(0) = Tm L log |4, (re)],

r—=>o0 7

et désignons par D,, (s) la transformée de LAPLACE-BOREL de 4,, (2).
Soit K,, ¢ > 0, 'ensemble des points s = ¢ + 4 qui satisfont quel
que soit «

o cos a—1¢ sin o < h (o) + e.

(1) Ce probléme m’a été communiqué oralement par F. SUNVER BALAGUER.
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A Textérieur de K,, on a, uniformément

lim @, (s) = — .

m—>00 N

Di:MONSTRATION: Posons z = re'®.

1°0) Soit % <la| < 3—; On a, quel que soit »

22
l l—— | >1;
A2,
donc
i | m—1 22 l -1 .
4| =|ae| T |1 -2 slAl @ |
i n=1 }-zni

29) Soit 0 < ja| <%ou3—;-< o] < 7; on a

2127, 2041
‘ ‘-"}'2" —AT"— — COS OL+ s
donc
a) si »2<<242, cos 2 «, on a, pour # > m
2
}1—2'—‘3 1,
12,
et
‘A,,,. (z)‘gl;
b) Si 2> 2 A%, cos 2 a, on a, pour n <m — |
2
gl
A2,
et
: m—1 P —
lA,,.(z> |40 T l‘“z_z < ]A1<z>
n=1 n
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On a donc dans tous les cas

‘ A, (2)

Soit s = ¢ -+ 7 un point du demi-plan 4,:

6 cos o —tsina>h () —l——;—.
B, (s) — > — J (A, (ré%) — 1) =57 oio @y ;
s 0
: 1 R o0 )
Bl < J Ay (ré®)—1 | dr +f (141 (re)] + 2) [ e~ dr.
i S i . |
’ 0 R

Pour R suffisamment grand on a

| @, (5)— Ll < J A,y (r6%) —1
| S

R
0

dr + [ e~ dy.

R

La suite 4,, (r¢®) converge uniformément vers 1 pour 0 <r < R;

la suite @,, (s) converge donc uniformément vers—l— dans le demi-plan
s

A,. La proposition résulte alors du fait que I'on peut recouvrir la
région extérieure 4 K, par un nombre fini de demi-plans 4,.
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